
Derivada. De�niciones

I Derivada en un punto

Dada una función y = f (x) : A! R, y un punto a 2 Å, se dice
que f es derivable en a si existe y es �nito, el límite

f 0(a) = lim
∆x!0

∆y
∆x
; f 0(a) = lim

h!0

f (a+ h)� f (a)
h

Al límite se le denomina derivada de f en el punto a.
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Interpretación geométrica de la derivada.



Derivada. De�niciones

I Derivadas laterales

Sea f (x) : A! R. Si f está de�nida en un intervalo a la derecha
de a de la forma [a, a+ ε), si existe el límite

f 0+(a) = lim
h!0+

f (a+ h)� f (a)
h

se le denomina derivada por la derecha de f en a.
Si f está de�nida en un intervalo a la izquierda de a de la forma
(a� ε, a], si existe el límite

f 0�(a) = lim
h!0�

f (a+ h)� f (a)
h

se le denomina derivada por la izquierda de f en a.

I Se cumple que:
f 0�(a) = f

0
+(a) = f

0(a)



Derivada. Propiedades

I Continuidad y derivabilidad

Si una función f es derivable en un punto a, entonces es continua
en a.

I Continuidad de la derivada y derivabilidad

Sea f (x) una función continua en a, tal que existe f 0(x) para
todo punto de un entorno reducido de a.
i) Si lim

x!a+
f 0(x) = lim

x!a�
f 0(x) entonces existe f 0(a) y se cumple

f 0(a) = lim
x!a

f 0(x)

ii) Si lim
x!a+

f 0(x) 6= lim
x!a�

f 0(x) entonces @ f 0(a).



Derivada. De�niciones

I Recta tangente

Si la función f (x) : A ! R tiene derivada en el punto a 2 Å,
existe una y sólo una recta tangente a la curva dada por f en
dicho punto, que tiene por ecuación

y = f (a) + f 0(a)(x � a)
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Punto anguloso. Tangente vertical.


